A 30. Hajos Gyorgy Orszagos Matematikaverseny
feladatai

1. Hatarozzuk meg lgx —lgy értékét, ha x €és y olyan pozitiv valds szdmok, melyekre
20x° —y* +8xy =0
teljestil!
(20 pont)

2. Mutassuk meg, hogy az x-ben harmadfokii x’+ px+¢g =0 valés egyiitthatos

egyenletnek
a) mindig van valos megoldasa;
b) barmely valos x = x, megoldasra teljesiil a 4gx, < p’ egyenldtlenség!

(20 pont)

3. Legyen f(x)=e™ +ce* wvalos fiiggvény, ahol a és ¢ valés paraméterek! A
paraméterek mely értékei esetén lesz a fiiggvénynek lokalis szélsOértéke és inflexios
pontja is? A fenti esetekben mikor minimum a lokalis szélsérték, és mikor
maximum?

(20 pont)

4. Bizonyitsuk be, hogy ha x, y, z kiilonb6z6 egész szamok, akkor
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+ +
(x=y»x-2) (y-x)(ry-2 (E-y)(z-x)
értéke egész szam!
(20 pont)

5. Tekintsiik azon téglatesteket, amelyek felszinének és térfogatanak aranya 1:4 !
Hatarozzuk meg ezek koziil azt, amelyiknek a legkisebb a térfogata!

(20 pont)
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